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Integral

Integral adalah bentuk penjumlahan berkesinambungan (kontinu) yang merupakan anti turunan

atau kebalikan dari turunan. Adapun contoh bentuk turunan adalah sebagai berikut.

Recall!

Contoh: )
/(3x + 2x +4)dx

/3x2 dx = %x2+1 = x>

adx=ax+c
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2XdX=§X = X x> +x*+4x+C

Ix" dx:In|x‘+c /4dx=4x
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Integral

Integral Tidak Tentu

Trigonometri

N -1Ld 04313 AUl

[sinx dx =—cosx+C
fcosx dx =sinx+C

dimisalkan k merupakan bilangan real, jseczx dx =tanx +C

f(x) dan g(x) merupakan fungsi yang dapat diketahui integralnya

fcsczxdx =—cotx+C

fdx=x+c

fsecxtanx dx =secx+C

fkdx=kx+c

fcscx cotx dx = —cscx+C

fk(fx) dx=kff(x) dx

[reo+ geanax = [ £ dx+ [ g0 ax

[tre0 - geonax = [ F@ ax— [ g ax




Integral

Integral Tentu

/af dr — Contoh:
/f dl‘— / f /36x2—2z—3dm

/Af(dz A/f

/a[f ()] dz = /f d:r+/b()dz
/b[f gld-r /f dr/g(r

/f d1+/f(.r )dr, a <b<c




Integral Vektor

L Terdapat objek yang bergerak dari titik A ke titik B,

namun objek tersebut .

Sehingga apabila gaya yang diberikan memiliki
yang berubah, serta objek bergerak tidak lurus,
maka usaha yang dilakukan:

7 A
W = Z Fi . Al'i
\: i )
Jika perubahannya , maka perumusan di atas berubah menjadi
7 A
b
W = f F-dr
\ - J

Untuk perpindahan dari titik a ke titik b sepanjang lintasan C. Usaha yang dihasilkan merupakan _
dari fungsi vektor F.



Integral Vektor

Integral Garis
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Integral garis dari suatu fungsi vektor A(t) sepanjang kurva C yang terdefinisi padaa <t <b,
didefinisikan sebagai berikut

e 3

b b
f A-dr=f A-dr=f (Aqi + Ayj+ AzK) - (idx + jdy + kdz)
C a a

b
. f (Adx + A,dy + Aydz)
\ - J




Integral Vektor

Integral Kontur

Gambar di samping tampak bahwa objek bergerak sepanjang
intasan C yang tidak lurus yang berawal dari titik A dan
oerakhir pada titik B, di mana A = B. Sehingga objek tersebut
pergerak sepanjang lintasan tertutup

Jadi, usaha yang diperoleh pada lintasan tertutup tersebut:

integral [/ N
?

kontur

A-drzf (AL i+ A,j + A3K) - d(xi + yj + zK)
N Jc C

=f (A dx + A,dy + Asdz)
C

. J

Obijek
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IEzZzE  Contoh

1.Jika R(u) = v’i + (u® — 1)j + 5k
(a) [ R(w)du
(b)fy R(w)du
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IEzZzE  Contoh

1.Jika R(u) = v’i + (u® — 1)j + 5k
(a) [ R(w)du
(b)fy R(w)du
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IEzZzE  Contoh

2. Jika A(t) = ti — t?j + (t — 1)k dan B(t) = 2¢%i + 6t k, hitunglah [’ A - B dt
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