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Wike Handini
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Dalam matriks 2 x 2, matriks adjoinnya adalah pertukaran elemen-elemen yang 

terletak pada diagonal utama, dan mengalikan elemen-elemen yang terletak pada 

diagonal samping dengan 1.
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Matriks 3 x 3, matriks adjoinnya merupakan transpose dari kofaktor matriks A atau 

(KA)T. Dengan demikian:

Matriks A Minor (A) Kofaktor (A) Transpose

������ � � 
�������� � � 

Kofaktor 
A� �

c)) c)* c)+

c*) c** c*+

c+) c+* c++

Adjoin 
A� �

c)) c)* c)+

c*) c** c*+

c+) c+* c++

0

�

c)) c*) c+)

c)* c** c+*

c)+ c*+ c++
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Hitunglah matriks adjoin dari matriks A �
1 2 1

2 2 3

1 2 3

Kofaktor 
A� �
0 �3 2

�4 2 0

4 �1 �2

Dari perhitungan pertemuan sebelumnya, 

didapatkan matriks kofaktor A

Adjoin 
A� �
0 �3 2

�4 2 0

4 �1 �2

0

�
0 �4 4

�3 2 �1

2 0 �2

Solusi
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Invers matriks 4 atau dituliskan 456adalah sebuah kebalikan (invers) dari sebuah

matriks 4 yang memenuhi:

4. 45) � 45). 4 � 8

9:;<=> 4 � 45) �
1

?<@ 4
 4?AB9: 4

I �
1 0 0

0 1 0

0 0 1

Dengan: I adalah matriks indentitas n x n dimana diagonal utama bernilai 1 dan elemen-

elemen lainnya bernilai 0, contoh matriks indentitas 3 x 3:  
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Hitunglah invers matriks dari matriks A �
1 2 1

2 2 3

1 2 3

Dari perhitungan sebelumnya, 

didapatkan matriks adjoin A
Adjoin 
A� �

0 �4 4

�3 2 �1

2 0 �2

Solusi

Dari perhitungan pertemuan sebelumnya, didapatkan det (A) A � �4
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 Adjoin A
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0,75 �0,5 0,25

�0,5 0 0,5

Atau:
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Suatu sistem persamaan linier yang terdiri dari n persamaan dan n variabel yang tidak

diketahui, dapat digambarkan dalam bentuk umum:
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H)) H)* . . . H):

H*) H** . . . H*:

. . . . . . . . . . . .

H:) H:* . . . H::

I6

IJ

. . .

I:
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L66

LJ6

. . .

L:6

A       .       X    =     B

�5). �. M � �5). N

O. M � �5). N

M � �5). N

Penyelesaian dari SPL 

adalah matrik X

10

x1 + 2x2 + 1x3 = 4

2x1 + 2x2 + 3x3 = 7

x1 + 2x2 + 3x3 = 6

1 2 1

2 2 3

1 2 3

x)
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x+
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M � �5). N

Dari perhitungan sebelumnya

didapatkan A-1 adalah:
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X � A5). B
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�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

2x1 + 5x2 + 4x3 =  2

3x1 +   x2 + 2x3 =  4 

 x1 + 2x2 + 2x3 =  8

x)

x*

x+

�
2

4
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A �
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

Minor (A) Kofaktor (A) 

Det (A) 

Adjoin (A) 

Nilai XInvers (A) 

B �
2

4

8

14

m)) �
1 2

2 2

� 2 � 4 � �2

m)* �
3 2

�1 2

� 6 T 2 � 8

m)+ �
3 1

�1 2

� 6 T 1 � 7

m*) �
5 4

2 2

� 10 � 8 � 2

m** �
�2 4

�1 2

� �4 T 4 � 0

m*+ �
�2 5

�1 2

� �4 T 5 � 1

m+) �
5 4

1 2

� 10 � 4 � 6

m+* �
�2 4

3 2

� �4 � 12 � �16

m++ �
�2 5

3 1

� �2 � 15 � �17

Minor (A) 

Minor 
A� �
�2 8 7

2 0 1

6 �16 �17

A �
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2
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Kofaktor 
A� �
�2 �8 7

�2 0 �1

6 16 �17

Adjoin 
A� �
�2 �8 7

�2 0 �1

6 16 �17
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X � A5). B
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x)

x*

x+

x1 = 4,5

x2 =  14

x3 = 15,75
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�4,5

�14

15,75

18

A5) �
1

�8

�2 �2 6

�8 0 16

7 �1 �17

�

0,25 0,25 �0,75

1 0 �2

�0,875 0,125 2,125
�

�0,125
�2� �0,125
�2� �0,125 · 6

�0,125
�8� �0,125 · 0 �0,125 · 16

�0,125 · 7 �0,125
�1� �0,125
�17�

A5) �
1

det A
 Adjoin AInvers (A)

� �0,125
�2 �2 6

�8 0 16

7 �1 �17
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X � A5). B

2

4

8
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0,25 0,25 �0,75

1 0 �2
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H)) H)* . . . H):

H*) H** . . . H*:

. . . . . . . . . . . .

H:) H:* . . . H::
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A       .       X    =    B
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H66 H6J . . . H6:

HJ6 HJJ . . . HJ:
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H66 L6J . . . H6:

HJ6 LJJ . . . HJ:

. . . . . . . . . . . .
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H66 H6J . . . H6:

HJ6 HJJ . . . HJ:
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H66 H6J . . . L6:

HJ6 HJJ . . . LJ:

. . . . . . . . . . . .

H:6 H:J . . . L::
H66 H6J . . . H6:

HJ6 HJJ . . . HJ:

. . . . . . . . . . . .

H:6 H:J . . . H::
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3 2

1 3

x

y �
13000

9000

3x + 2y = 13000

x + 3y = 9000

A      X   =     B

� �
H)) H)*

H*) H**
N �

L))

L*)

^ �

L66 H6J

LJ6 HJJ

H66 H6J

HJ6 HJJ

_ �

H66 L66

HJ6 LJ6

H66 H6J

HJ6 HJJ

Nilai x

Nilai y
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x �

6`aaa 2

baaa 3
3 2

1 3

�

13000 c 3� � 9000 c 2


3 c 3� � 1 c 2

�
39000 � 18000

9 � 2

�
21000

7

� 3000

y �

3 6`aaa

1 baaa
3 2

1 3

�

3 c 9000� � 1 c 13000


3 c 3� � 1 c 2

�
27000 � 13000

9 � 2

�
14000

7

� 2000
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�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

2x1 + 5x2 + 4x3 =  2

3x1 +   x2 + 2x3 =  4 

 x1 + 2x2 + 2x3 =  8

x)

x*

x+

�
2

4

8

x) �

J 5 4

d 1 2

e 2 2
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

x* �

�2 J 4

3 d 2

�1 e 2
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

x+ �

�2 5 J

3 1 d

�1 2 e
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2
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x) �

2 5 4

4 1 2

8 2 2
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2
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�
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1 2
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T2
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3 1

�4
10 � 8�

T2
�2 � 15�

T1
4 � 32��2
4 � 40�

�1
10 � 4��2
�4 � 12�

�4
2� T 1
�28� � 2
�36�

�1
6� � 2
�16� T 2
�17�
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x* �

�2 2 4

3 4 2

�1 8 2
�2 5 4

3 1 2

�1 2 2

�

�2
4 2
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�1 2
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3 4
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x+ �

�2 5 2

3 1 4

�1 2 8
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3 1 2

�1 2 2

�
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2 8
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�1 8
T 2

3 1

�1 2
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�
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6 T 1�
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�
�2 0 � 5 28 T 2
7�
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�
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�
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�8
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